
L3 Mathématiques 2022/2023 Algèbre (bi)linéaire, espaces euclidiens : Exercices maison 3

Exercices maison 3

Exercice 1 On considère la matrice A :=

i 0 −i
0 1 0
1 i 1

 de M3(C). Justifier que A est inversible

et déterminer la décomposition QR de A.

Exercice 2 Soit n ∈ N\{0} et soitM = (mi,j)1≤i,j≤n ∈ Mn(C). On note P :=
(
Re(mi,j)

)
1≤i,j≤n

∈

Mn(R) et Q :=
(
Im(mi,j)

)
1≤i,j≤n

∈ Mn(R), puis on note N la matrice
(
P −Q
Q P

)
(écrite par

blocs) de M2n(R).

1. Montrer que la matrice M de Mn(C) est hermitienne si et seulement si la matrice N de
M2n(R) est symétrique.

2. Montrer que la matriceM deMn(C) est unitaire si et seulement si la matrice N deM2n(R)
est orthogonale.
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